0 = ولا 
Tu, ~18n +9‏ = ورلا 


1. أثبت أن المتتالية [,:) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 


(,:)و(,ا) المتتاليتان العدديتان المعرّفتان على N‏ كما يلي: 


| و 3+1- ,ناح .V,‏ 


2. اكتب ,بر بدلالة م ثم استنتج عبارة ,ى بدلالة 77. 

3. احسب بدلالة م المجموع ,5 حيث ,14 +... + ,1+ =u‏ ,ک. 

4. أ. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي قسمة ل ”7 على 9. 
ب. ما هو باقي القسمة الاقليدية على 9 للعدد ”1954+ *'1962+ "1442؟ 
ج. أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي : [ 0]9 = ,714 - ,65 . 


1. نعتبر المعادلة ذات المجهول (ر,»): ()........1- 528-31 حيث ×و ر عددان صحيحان. 
أ. تحقّق أن الثنائية (3+-2,107+-672) حل للمعادلة (/) حيث ۸ عدد طبيعي. 

ب. استنتج أن العددين 3+ 10۸و 2+ ”6 أوليان فيما بينهما. 

2. نضع 3--107- 0و2 +672 =( وليكن 7 القاسم المشترك الأكبر للعددين © و ط. 
أ. بِيّن أن 1= 4 أو41 - 4 . 

ب. بيّن أنه إذا كان 41 = 4 فإن [12]41= ۸. 

3. ليكن العددان الطبيعيان 9 +3671 + 2077 = 4 و 15+ 197+ 6/5 B=‏ . 
أ. بين أن العددين 4 و 8 يقبلان القسمة على 3+ .2 . 

ب. جد بدلالة 7# وحسب قيم ۸ القاسم المشترك الأكبر للعددين 4 و8 . 


1. حل المعادلة (1........)17- 505-673 ذات المجهول (ر,») حيث ×و :ر عددان صحيحان. 
لاحظ أنّ: 673 ×3 = 2019 و 4<505 - 2020 . 
2. بيّن أنه من أجل كل ثنائية (:,) حلل للمعادلة (/) فإن ×و ر من نفس الإشارة. 
3. نعتبر المتتليقين ( ,)و )١,(‏ المعزفتان على ]18 +: و , e‏ 67 9 
. أكتب ,: بدلالة م ثم اكتب ر« بدلالة 8 حيث بمو 8 عددان طبيعيان. 
4. أ. عيّن الحدود المشتركة للمتتاليتين (,/1)و ( ,«) ثح بيّن أنّ هذه الحدود المشتركة تشكل متتالية حسابية (,«) 
يطلب تعيين أساسها وحدّها الأول. 


ب. نضع من أجل كل عدد طبيعي 7 (2023- ,س( = ,× احسب بدلالة n‏ الجداء ,£ »<... »ا .P =X xX,‏ 


اكييي”]”_#ج7:يييب59:ئْ 2س©ىْ٠ؤض2‏ 0 م 


( ,0 ) متتالية عددية حدودها موجبة معرفة بحدها الأول 0 ح u,‏ ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 
1+ لال2 + برلا حر 

1. أ د تحقق أنّه: asi‏ 1- ,¬ ,4 لد . 

با استنتج كتابة الحد العام U,‏ بدلالة 7 

2. تحقّق أنّه: من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ۸: 1+(2)2-2 = .u,‏ 

3. عين قيم العدد الطبيعي ۸ التي يكون من أجلها ۸-2 يقسم 72-5. 

4. أ. من أجل كل عدد طبيعي ۸ حيث 2 < ۸ بيّن أنّ: 1= ( u,‏ ,۸-2) 200010 . 

ب. عيّن قيم العدد الطبيعي م التي من أجلها (1+ ”)(۸-2) يقسم ,»(۸-5). 


ر الدالة العددية المعرفة والمتزايدة تماما على المجال ]هه+,0] O‏ 


€e.XxX + 


و ( ,1) المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول = ومن أجل كل عدد طبيعي ۸: ( ,1) ل = إبرراة . 


: : 5 1 
1. أ. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸: - < ,. 
5 5 


باد 


1 
0 ).د ظ 
ب. بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 4 كلمح - ,»- ٠»‏ ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية ( ,,/1) وبرّر أنها متقاربة. 


eu, +1 


2. لتكن المتتالية ( ,«) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي 77 كما يلي: 


00 


EMU, | 


أثبت أن 0 متتالية هندسية أساسها ٠2‏ يطلب تعيين حدها الأول ,بد وعبارة ,بد بدلالة 7. 


3د تحقق أنه من أجل كل ى من 18 : امرك ادوس عدر بدلالة م ثم أحسب .lim u,‏ 


0 
n 


ب. بدلالة م المجموع ,؟ حيث ,۷+...+ +٤۷,‏ ولاح ,رک. 


4. أ. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي م بواقي قسمة العدد ”2 على 7. 
ب. عين قيم العدد الطبيعي م التي من أجلها ,5 يقبل القسمة على 7 . 


لتكن ( ,ا) متتالية عددية معرفة على 77 بحدها العام كما يلي "(2)3 = ,/#. 
و ( ,۷)متتالية عددية معرفة بحدها الأول 4 = ,بد ومن أجل كل ۸ من N‏ : ,4+ ,5۷ = وبرلا 


1. نضع من أجل كل م من N‏ : الم دين 


Uu 


. أثبت أن (, «) متتالية هندسية أساسها - < بطب تن حذها الأول 


2. اكتب عبارة الحد العام ,س o‏ وحن aS eN‏ 


3. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 77 بواقي القسمة الاقليدية للعددين "3 و ”5 على 8. 
4. عيّن حسب قيم العدد الطبيعي n‏ بواقي قسمة للعدد Vv,‏ على 8 


ارك ا 


. 8-4035/+ين 

1. بمو عددان طبيعيان بحيث: / 1 
a- 6B =1‏ 
e‏ 0 1 
عين العددين بمو ۰٠6‏ ثم بين أن العددين 2 و7 أوليان فيما بينهما. 
2. عيّن كل الثنائيات الصحيحة (ر,») التي تحقق المعادلة: 1= 2017 -1009. 
7 = 

3 عيّن الأعداد الصحيحة ى التى تحقق الجملة أ [ 0 

a = 2019]1009[‏ 
4. أ. 7 عدد طبيعي» ادرس تبعا لقيم ‏ بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”7 على 9. 
ب. £ عدد طبيعي يكتب في النظام ذي الأساس 7 كما يلي: 111...1-//. 


2018 


. عين باقي القسمة الإقليدية للعدد 421 على 9. 


1. بين أنَ: من أجل كل عدد طبيعي »» [1]11= *4. 
2. استنتج تبعا لقيم العدد الطبيعي م بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”4 على 11. 
3. بيّن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي م٠‏ العدد (1+ "!31438 + (2x2017‏ يقبل القسمة على 11. 


4. عيّن قيم العدد الطبيعي :7 التي يكون من أجلها العدد (3- + ”2017 ×2) قابلا للقسمة على 11. 


1. نعتبر المعادلة (:1) - 104-20 ذات المجهول (ر,×) حيث ×و ر عددان صحيحان. 
أ. احسب القاسم المشترك الأكبر للعددين 20 و104 ثم بيّن أن المعادلة (£) تقبل حلولا. 
ب. بين أنه إذا كانت الثنائية (:,:) حلا للمعادلة () فإن [3]5 = × ثم استنتج حلول المعادلة .)٤(‏ 


2 ۸ عدد طبيعي يكتب 100:/701 في نظام التعداد الذي أساسه 4» ويكتب 10/2701 في نظام التعداد الذي أساسه 6» 
حيث بمو / عددان طبيعيان. 


. عيّن بمو 6 » ثم أكتب 4 في النظام العشري. 
3. تحقق أن كلا من 2017 و 1009 عدد أوّلي» ثم عيّن الثنائيات (a,b)‏ من الأعداد الطبيعية التي تحقق: 
17 - ل - 2n‏ حيث ل = PGCD(a,b)‏ و PPCM (a,b) = m‏ . 


نعتبر المتتالية العددية ( ,ا) المعرفة على N‏ بحدها الأول 1= ,»ا ومن أجل كل عدد طبيعي ۸› 8+ ,714 = إرلة. 
1. برهن بالتراجع أن: من أجل كل عدد طبيعي م»› 4- "7= ,31 . 
2. نضع من أجل كل عدد طبيعي ۾› ”77+...+1+7+77-ح رى و بلا<+... + رلا+ لاع .S =u‏ 
أ. احسب بدلالة م المجموع ,ك ثم جد علاقة بين ,5و 5 . 
ب. استنتج أنّ: من أجل كل عدد طبيعي م› 247-31 - ”7 = 5 »ا 18. 


3 أ. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي (7 بواقي قسمة العدد ”7 على 5. 
ب. عين قيم 7 الطبيعية حتى يكون ”ك قابلا للقسمة على 5. 


مت ٍ 0 شا 


نعتبر المعادلة (27) ذات المجهول (ر,»): 19= 6-77 حيث ×و ر عددان صحيحان. 
1. جد الحل الخاص ( رر ,ر×) للمعادلة (£) بحيث ,نر = ر×٠‏ ثمّ حل المعادلة (27/) . 


1-7 
2. استنتج قيم العدد الصحيح 1 التي تحقق: زور أ ثم عقن باقي قسمة ادد 2 على 42. 
3. عيّن جميع الثنائيات (ر,») حلول المعادلة(ع) حيث: 2+1-1|>13|. 
4. أ. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م٠‏ بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”5 على 7. 
[2020]7 = "5 - ۳ 


عة قيم العدد | التي تحقق الجملة: 
ب. عين مجموعة قيم لطيدي ير الذي ا الجيلة. [|1437]6= n‏ 


1. أ. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي ٠‏ بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين ”3و ”7 على 11. 
ب. برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي م٠‏ العدد 143719"*4+ “20167 ×2 مضاعف للعدد 11. 
2. نعتبر المعادلة (27) ذات المجهول (ر,»): 8= 7-37 حيث عرو ر عددان طبيعيان. 
أ. حل المعادلة (2) . 
ب. 4 القاسم المشترك الأكبر للعددين ×و ر حيث الثنائية (ر,») حلا المعادلة(85). 
- ما هي القيم الممكنة للعدد ل ؟ 
- عيّن الثنائيات (,) حلول المعادلة(5) من أجل 4= 4 . 
ج. جد الثنائيات (ر ,») حلول المعادلة(5) التي تحقق: [0]11 = ”1437+ “2016 . 


(,) متتالية هندسية متزايدة تماماء حدودها موجبة تماماء حذها الأزّل »ا وأساسها 4 حيث: ا 
u, +u, =e 1+6‏ 
1. احسب »و رسا ثح استنتج قيمة الأساس 4 . 
2. نضع: e"‏ = ,او ع = 4 . 
أ. عبّر عن u,‏ بدلالة 7. 
ب. نضع: ( ,1)1 +... + (ي/1 )صا + ( ,)1 )ما + (: )ما - ,۶ . احسب ,۶ بدلالة 71. 
3. من أجل كل عدد طبيعي 7 نضع: ۸+3= ,4. 
أ. بيّن أنّ: (14, ,»)02ص = (ره,,2)25 250 . 
ب. عيّن القيم الممكنة ل: (ره,,25) 2001 . 
ج. عيّن قيم الأعداد الطبيعية 7 التي من أجلها: 7- (,ه,,20072)25 . 
4. ادرس تبعا لقيم العدد طبيعي ,7 باقي القسمة الإقليدية للعدد ”27 على 7. 
5. نضع: 1437791+1- ,28 - 320 = .b,‏ 
0 00 550171 
عيّن قيم العدد طبيعي 7 التي من أجلها يكون: 00 
6 بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي م » العدد (52+ "34412 ””1437) يقبل القسمة على 7. 


براح زر يي 


1. أ. عيّن حسب قيم العدد الطبيعي ر باقي القسمة الإقليدية للعدد ”8 على 13. 

ب. استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 3- ”20147 421382915 على 13. 
2 أ. بين انه من أجل كل عدد طبيعي ۰ [13] ”6(8 + 5) = 52713 "64 × (1 + :57 ) . 
ب. عيّن مجموعة قيم العدد الط بيعي حتى يكون: [0]13 = 5217 ”1(×64+ 5۸) . 


1. أ. عيّن حسب قيم العدد الطبيعي ١‏ » باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7. 

ب. استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 20157 + 1954- “1962 على 7. 
2 أ. بيّن أن 89 عدد أولي. 

ب. عيّن كل القواسم الطبيعية للعدد 7832. 

ج. بيّن أنّ العددين 981 و977 أؤليان فيما بينهما. 
3. × و ر عددان طبيعيان غير معدومين قاسمهما الأكبر هو 2. 

2 2 

عدو عالق اي 
4. > »طوء أعداد طبيعية غير معدومة حيث م أوّلي مع 5و أ أؤلي مع ح. 

أ. باستعمال مبرهن بيزوء برهن أنّ ى أولي مع 5<0. 
ب. باستعمال الاستدلال بالتراجع؛ أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم م» 1( "5,»)/ 2602 . 
ج. استنتج القاسم المشترك الأكبر للعددين *””19621 و ”'1954. 


۸ وام عددان طبيعيان. 

1. أدرس حسب قيم ٠”‏ بواقي القسمة الإقليدية على 16 للعدد "5. 

D, =5" gC, =16n+9 نضع:‎ .2 

أ. بن اه إذا كان 2+ 4۸ = م حيث م۸ عدد طبيعيء فاته يوجد عدد طبيعي 7 يحقق ,2 = ,0 . 

ب. عيّن م من أجل 6 = م . 

3. “ر هي الدالة المعرفة على المجال |مه+,0]| كما يلي: 9- 57 - ()/ر أدرس تغيرات الدالة “رء ثم استنتج إشارة ()/ . 
ف ين الفا رن کے 17 كما يلي سه ون الكل كل عند طعي ور من ر + 1 000 


0 و )54+2 
ب. برهن أنّه من أجل كل عدد طبيعي م٠‏ فإنَ ,» عدد طبيعي. 


5. استنتج اتجاه تغير المتتالية (,/) . 


1.نعتبر المعادلة(8) : 54 = :2013-1962 حيث ×و ر عددان صحيحان. 
أ. أحسب (20010)2013,1962 . 


gg 


ب. استنتج أنَ المعادلة(5) تقبل حلولا. 
ج. بيّن أته إذا كانت الثنائية (,:) حل للمعادلة(5) فإِنَ: [0]6 = ×. 
د. استنتج حلا خاصا (0,(0:) حيث: 80 > ,ند > 74 ثم حل المعادلة (5). 


2. نرمز بالرمز 4 إلى القاسم المشترك الأكبر للعددين ×و ر حيث (2,) حل المعادلة(2). 
أ. ما هي القيم الممكنة للعدد ؟ 


ب. عيّن العدد الطبيعيين »و 7 حيث: 18- 6714-6545 و PGCD(a,b)=18‏ . 


1. أ. عيّن الأعداد الطبيعية 7 التي تحقق: [1+ ہ]0 = 27 +20 . 
ب. عيّن الثنائيات (4,5) من الأعداد الطبيعية» حيث: 24 -(5+ ه)(» -5). 
ج استنتج طريقة لرسم قطعة مستقيمة طولها 24/.. 


2. سن و6 عددان طبيعيان مكتوبان في النظام ذي الأساس خمسة على الشكل: 10141= »و 3403 - 8 . 
أ. أكتب العددين بى و / في النظام العشري. 


aa - Gb =9‏ 
3 أ. عيّن القاسم المشترك الأكبر للعددين 2013 و1432 استنتج القاسم المشترك الأكبر للعددين 671 و478. 
ب. حل في 72 المعادلة ذات المجهول(ر ,») التالية: 27 = :2013-1434 . 


4 - 2012م 
ب. عيّن الثنائية (4,5) من الأعداد الطبيعية حيث: : 


7.1 عدد طبيعي. نعتبر العددين الصحيحين ى و »حيث: 2+,14- 2,3 - a‏ و7+3-/ 
أ. بين أنّ: PGCD(a, 8)= PGCD(8,10)‏ . 

ب. ماهي القيم الممكنة للعدد (8 P6٤٣),‏ ؟ 

ج. عيّن مجمو عة قيم العدد الطبيعي :, بحيث يكون: 5=( ۶6٤2),‏ . 

2. أ. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي ٠‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”4 على 11. 


س Sn n‏ 
ب. عيّن مجموعة قيم العدد الطبيعي مر التي طق الجزلة هد 150/111 00 
n=‏ 


× و ر عددان صحيحان» و (£) المعادلة ذات المجهول (ر,») التالية: 1= ر7+×11 . 
1. أ. عيّن )70 (x0:‏ حل المعادلة (E)‏ الذي يحقق: 1- = + 2. 
ب. استنتج حل المعادلة (2) . 


S=1la+1 
eha ۾ و5 عددان طبيعيان» و 5 العدد الذي يحقق:‎ .2 


أ. بين أن(ط-,ه) حل للمعادلة (£). 
ب. ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد 5 على 77؟ 


3. 7# عدد طبيعي باقي قسمته على 11 هو 1 وباقي قسمته على 7 هو 2. 
عيّن أكبر قيمة للعدد ر حتى يكون 2013 >7. 


6 


1. نعتبر في 7 المعادلة ذات المجهول (ر ,») التالية: (1) ..... 31= -1432y‏ +2011 . 

أ. أثبت أن العدد 2011 أولي. 

ب. باستعمال خوارزمية إقليدس» عيّن حلا خاصا( رر ,ر») للمعادلة (1)ء ثم حل المعادلة (1). 

2 أ. عيّن حسب قيم العدد الطبيعي ٠”‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7 ثم جد باقي القسمة الإقليدية 

14322 
للعدد 1 على 7. 

ب. عين قيم العدد الطبيعي م التي من أجلها يكون: [0]7 = "1432+ "2011+ ”2010 . 

N 3‏ عدد طبيعى يكتب 2726 فى نظام التعداد الذى أساسه 9 حيث: ى 8 » 7 بهذا الترتيب تشكل حدودا 
يعي يكتب 2۸6 في نظام ي : 7 بهذا الترتي و 

متتابعة من متتالية حسابية متزايدة تماما و(6,2) حل للمعادلة (1). 

عيّن سمء ٠8‏ ثم أكتب 77 في النظام العشري. 


1. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م ٠‏ بواقي قسمة "9 على 11. 

2. ما هو باقي قسمة ”2011 على 11؟ 

3. برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي «رءالعدد [20112012 + "2011 ×4 + '*”915+-4) يقبل القسمة على 11. 
4. عيّن الأعداد الطبيعية :7 بحيث يكون العدد )2 + 011 مضاعفا للعدد 11. 


(,) هي المتتالية العددية المعرفة على N‏ كما يلي: 16- ,: ومن أجل كل عدد طبيعي م 9- ,61 = ,ا . 
1. أ. أحسب بواقي قسمة كل من الحدود اء ,/1» راء راء ,لا على 7. 

ب. خمَن قيمة للعدد ى وقيمة للعدد م بحيث: [7]ه = ,ر» و [7]ط = رر1. 

2 أ. برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠۸‏ [1,|7 = يب,!1. 

ب. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي #» [2]7 = ,ر ثم استنتج أنَّ[3]7 = ,1 . 

3. نضع من أجل كل عدد طبيعي م٠‏ ج = ر 

أ. بين أن المتتالية ( ,«) هندسيةء يطلب تعيين أساسها وحدها الأوّل. 


ب. أحسب بدلالة م كل من ,2« و ,؟ حيث: ,1+... + ,1+ نلا ح رآ 


نسمي ( 5) الجملة التالية: حيث × عدد صحيح (22). 
١‏ [6]7 2م 


1. بين أن العدد 153 حل للجملة(5) . 


ا 5 = × - 
2 إن كن ,دحل للجملة(5) بقن أن: ( بحل للجملة(5)) يكاي | ا 


x- xo = 07[‏ 
3. حل الجملة(5) . 
4. يريد مكتبي وضع عدد من الكتب في علبء فإذا إستعملنا علبا تتسع ل 15 كتابا بقي لديه 3 كتب» وإذا استعمل علبا تتسع 
ل 7 كتب بقي لديه 6 كتب. 


إذا علمت أن عدد الكتب التي بحوزته محصور بين 500 و600» ما عدد هذه الكتب؟ 


كك ل gخ‏ يي اا سس 


0 ٠ 9 -5 ١ 
متتالية حسابية متزايدة تماما حدودها أعداد طبيعية تحقق: ٹف‎ (U,) 


d= PGCD(U,,U,) 
عيّن الحدين ,ل و ,ل ثم استنتج ى"ا.‎ .1 
أكتب ,ل بدلالة #» ثم بين أن: 2010 حد من حدود (,7]) وعيّن رتبته.‎ 2 
.10080 عيّن الحد الذي إبتداء منه يكون مجموع خمسة حدود متعاقبة من ( ,7) يساوي‎ 3 
عدد طبيعي غير معدوم.‎ 7 .4 
.؟S‎ <1 +17, +...+17, أ. أحسب بدلالة م المجموع 5 حيث:‎ 
ب. استنتج بدلالة المجموع ,35 و ,3 حيث: ,و +... + ,0+ رتا+ ولاح 5 و رولا +... + و لا+ ولا+ ,لاع وى‎ 


1. نعتبر المعادلة: (5)..... 1--13-71 حيث ,رو ر عددان صحيحان. 
حل المعادلة (19). 
لو 7 
2. عيّن الأعداد الصحيحة النسبية ى بحيث: 0 
3. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 »بواقي قسمة الإقليدية للعدد ”9 على كل من 7 و13. 
4. ليكن العدد الطبيعي 7 المكتوب في نظام التعداد ذي الأساس 9 كما يلي: 4008086 حيث N”‏ € » ولع /. 
عيّن بے و6 حتى يكون 7 قابلا للقسمة على 91. 


من أجل كل عدد طبيعي ۸ نضع: ”6+ ”5+ ”4 + ”3+ ”2 - يك . 

1. تحقق أنَ: [3]7-= 4 ثم بين أنَ: [6]7 > ي4 . 

2. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين ”2 و "3 على 7. 

3. بين أنه إذا كان م فرديا فإن 1+ ,4 يقبل القسمة على ٠7‏ واستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد ,روي على 7. 
4. ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد رو۸ على 7؟ 


1. برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠‏ العدد 1- ”3 يقبل القسمة على 13. 
2. استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7» يقبل كل من العددين 33”*2-3 و 9- ”3 القسمة على 13. 
3. عيّن حسب قيم ٠‏ باقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 13 واستنتج باقي قسمة “2005 على 13. 
4. نضع من أجل كل عدد طبيعي :P‏ 7ب 327+ 37= بك . 

أ. من أجل 38 = ر » عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد ,4 على 13. 

ب. برهن أنه إذا كان 3+1 = م فإن ,4 يقبل القسمة على 13. 

ج. عيّن باقي القسمة الإقليدية للعدد ,4 على 13 من أجل 3+2 - 7 . 
5. يكتب العددان ىو ط في نظام العد ذي الأساس 3 كما يلي: 1001001000-ه و100010001000- 5. 
أ. تحقق أن العددين »و 5 يكتبان على الشكل ,4 في النظام العشري. 
ب. استنتج باقي القسمة الإقليدية لكل من العددين ى و5 على 13. 


[a] 


1. نعتبر المعادلة: (1) ..... 2009 = 65y‏ +7 حيث ×و ر عددان صحيحان. 

أ. بين أنه إذا كانت الثنائية (,) حل للمعادلة (1) فإنَ: ر مضاعف للعدد 7. 

ب. حل المعادلة (1). 
2. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 9. 
3. عيّن العدد الطبيعي م بحيث يقبل العدد 2 +37 + "2 القسمة على 9. 
4. نضع من أجل كل عدد طبيعي ۾ » 1- "2= ,1. 

أ. تحقق أن ,» يقبل القسمة على 9. 

ب. حل المعادلة: (2) ..... 126567= ر( رں) +×( ,71) ذات المجهول (1,) حيث :رو ر عددان صحيحان. 
ج. عيّن الثنائية (3:0,20) حل (2) حيث: حيث ,× و رر عددان طبيعيان مع 25 < رر . 


نعتبر العدد الطبيعي 7 الذي يكتب في نظام التعداد ذي الأساس 7 كما يلي: 7-110:00 حيث ى عدد طبيعي. 
1. عيّن العدد نح حتى يكون 7 قابلا للقسمة على 3. 
2. عيّن العدد بى حتى يكون 7 قابلا للقسمة على 5. 
استنتج قيمة ى التي تجعل م قابلا للقسمة على 15. 
3 نأخذ 4 - بى أكتب العدد ۸ في النظام العشري. 


1. عيّن حسب قيم العدد الطبيعي 7 ءبواقي قسمة ”10 على 13. 
2. تحقق أن: [0]13 -1+ 10200 0*7 . 
3. عيّن قيم العدد الطبيعي م,» بحيث: [0|13 =1+ ”10+ "102. 


Xx‏ عدد طبيعي أكبر من 1 و ر عدد طبيعي. 

4 عدد طبيعي يكتب في نظام التعداد ذي الأساس × بالشكل: ۸=5566 . 

1. أ. أنشر العبارة (1+ع)[6 + (5x‏ ثم أجد علاقة تربط بين دو إذا علمت أنَ: ( 2y‏ + 62+ ×5) =4 . 
ب. أحسب عرو ر إذا علمت أنَ × عدد أولي أصغر من 12» ثم أكتب تبعا لذلك العدد 4 في نظام التعداد العشري. 
2. أ. عيّن الأعداد الطبيعية التي مربعاتها تقسم العدد 584. 


ب. عيّن الأعداد الطبيعية ىو ط حيث: 7< 4 والتي تحقق: حو 


0 
1. حل المعادلة التفاضلية: ر(2 )[١‏ = "3 . 
2. نسمي ‏ الحل الخاص لهذه المعادلة الذي يحقق: 0(=1) ۴ » عيّن عبارة )x(‏ . 
3 7 عدد طبيعي. 
أ. أدرس بواقى القسمة الإقليدية على 7 للعدد ”2. 
ب. استنتج باقي القسمة الإقليدية على 7 للعدد 4-(2009)/ . 
4. أ. أحسب بدلالة ۾ المجموع ,8 حيث: (۸) ۴ +.....+(2) ۶ + (1)ثر = ,ى. 
ب. عيّن قيم العدد الطبيعي م٠‏ التي يقبل من أجلها ,© القسمة على 7. 


اسسى_27“>+ 3 ا 


1. أ. عيّن الأعداد الطبيعية التي مربع كل منها يقسم 2009. 

را و ۾ عددان طبيعيان غير معدومينء ( ,:) متتالية هندسية أساسهاي وحدها الأول »ا بحيث: 2009 = 354+ ,1+ 17. 
لعجا أحسب 0ا و 00 . 

2 نضع 7= و 2-,ء أحسب u,‏ بدلالة 7. 

3. نضع ,1< ... + ,1+ ولاح ,ک. 

أ. عبر عن ,5 بدلالة 7. 

ب. عيّن العدد الطبيعي 7 حتى يكون: 800 = ,ك . 


نعتبر المعادلة (:8) ذات المجهولين الصحيحين ×و ر حيث: 78 - :21 -3:6. 
1. أ. بيّن أنَ () تقبل حلولا في ”7 . 
ب. أثبت أنه إذا كانت الثنائية («ر,<) من 72 حلا للمعادلة (5) فإن: [5]7 > ×. 
استنتج حلول المعادلة (£) . 
2 أ. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م » بواقي القسمة الإقليدية للعدد "5 على 7. 
ب. عيّن الثنائيات (ر ,») من N”‏ التي هي حلول للمعادلة () وتحقق: [3]7 - 57+ *5. 


م عدد طبيعي أكبر من 5. 

1. ۾ و5 عددان طبيعيان حيث: 1-7-2 و2+3 -5. 

أ. ما هي القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعدديين ى وط؟ 

ب. بيّن أنَّ العددين ى و5 من مضاعفات 7 إذا وفقط إذا كان 5 +7 مضاعفا للعدد 7. 
ج. عيّن قيم 7 التي من أجلها 7-(2001()4,5 . 

2. نعتبر العددين الطبيعيين م و ۾ حيث: 25-77-15 - م و75-7+10-<ن. 
أ. بين أنَ كل من العددين م و ي يقبل القسمة على 5-:7. 

ب. عيّن تبعا لقيم 7 وبدلالة ۰۸ (ب,م )20010 . 


نعتبر المعادلة ذات المجهولين الصحيحين ×و ر : (1)... 319-ح ر9-×4. 
1. تأكد أنَ الثنائية (82,1) حل للمعادلة (1). 
أ. حل المعادلة (1). 
2. عيّن الثنائيات (ط,4) الصحيحة حلول المعادلة (11)... 319 - 407-97. 
3. استنتج الثناتيات ([,,3) حلول المعادلة (1) بحيث ر×و رر مربّعين تامّين. 


م عدد طبيعي أكبر من 2» نعتبر الأعداد الطبيعية: 2+1 -4 » 3+ مب4 -( » 2+3 دع . 

1. اثبت أن العددين ى و5 أوَليان فيما بينهما واستنتج أنَ الأعداد ى 5٠‏ وء أوَلية فيما بينها. 

2. عيّن تبعا لقيم 7 القاسم المشترك الأكبر للعددين 8 وء 

عيّن قيمة ««بحيث يكون: 3-(20010)5,2 و PPCM(b,c)=1305‏ . 

3. أكتب 57 في نظام أساسه ۾. 
3 تفرك أن ىن ٤ظ‏ 6 هى إحدائيات النقطة م من الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتحاتين (0,,1.2). 
أ. بيّن أنَ النقطة (ء,ط,4)م تنتمي إلى مستقيم (۸) يطلب تعيينه. 

ب. جد معادلة للمستوي(7) الذي يشمل المبدأ (0)0,0,0 ويحوي المستقيم (۸) . 


م عدد طبيعي ليكن العددان سن و 6 حيث: ,+ "= و7+2-/. 

1. برهن أن (8,7/ )26010 = (0/,نه )20012 . 
. استنتج القيم الممكنة للعدد (0:,/2) 200010 . 

2. ۾ و5 عددان طبيعيان يكتبان في نظام التعداد ذي الأساس م كما يلي: 3520 - »© و 384 -5. 
أ. برهن أن العدد (2+-3) هو قاسم مشترك للعددين ى و ط. 

ب. استنتج تبعا لقيم ۾„ أن 2 +372 ح PGCD (a,b)‏ أو (2)3+2 - (ط.ه)20012. 

ج. عيّن بن و 8 إذا علمت أن 41 = (ط,4 )70010 


نعتبر في 72 المعادلة ذات المجهول (,3): (*) ..... 2 = 43-13 حيث 4 عدد صحيح. 

1. تحقق من أنّ الثنائية (1021-,3-) حل للمعادلة (*) ثم حل في 72 المعادلة. 

N .2‏ عدد طبيعي يكتب :260:0 = 77 في نظام تعداد أساسه 6 ويكتب ,ر807 = × في نظام تعداد أساسه 5 
أ. بيّن أن به» 8 و /رتحقق: 7 = /13-.430. 
ب. عيّن م » و / ثم أكتب N‏ في النظام العشري. 


1. يه و 8 عددان طبيعيان أوليان فيما بينهما. 
عيّن ه و6 حيث: /35-(19- 2مم)به و 8 < ». 
2. لتكن ,: متتالية هندسية حدها الأول »ا وأساسها ۲ حيث ,: و ٣‏ عددان طبيعيان أوليان فيما بينهما و 7 > ا. 
أوجد »ا و“ حتى يكون: 0= =u‏ 191+ 3517 . 
أ. نضع ,14 + ...+ ,1+ وح ,ك . أحسب ,ك بدلالة 7. 
ب. أوجد الأعداد الطبيعية 7 حتى ,5 القسمة على 30. 


لا 


1. أ. عيّن القاسم المشترك الأكبر للأعداد ١1430 ٠286‏ 2002 . 
ب. نعرّف في المجموعة 72 المعادلة: (286....)7 = :2020 -1430. 
برهن أنه إذا كانت الثنائية (:ر,:) حلا للمعادلة (7) فإن (1]7[.....)17= ×5. 
2. (,) متتالية حسابية أساسها 7 وحدها الأؤّل 2 = را 
( ,«) متتالية حسابية أساسها 5 وحذها الأول 1= ,لا. 
أ. اكتب ,»ا بدلالة ‏ و ر« بدلالة م . 
ب. أثبت أنه يوجد مالا نهاية من الحدود المشتركة بين المتتاليتين (,») و (,«) وأن هذه الحدود تشكل متتالية حسابية 
يطلب إعطاء حذها الأول وأساسها. 


1. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي م بواقي قسمة ”4 على 7. 
2. ۸ عدد طبيعي غير معدوم. 

. ليكن C^ + ...+ 3 × C71‏ »81 + ني 2707 + 02 9*2 - .L,‏ 
يدن أن امحهزة ب كلت يرل 
3. عيّن مجموعة الأعداد الطبيعية 7 حتى يكون ,£ من مضاعفات 7. 
4. نضع , +... + .S,=L+ E‏ 

. احسب بدلالة مم المجموع ,ك . 


1. أدرس حسب قيم العدد الطبيعي م٠‏ بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”3 على 10. 

2. استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد “'7- "63×97 على 10. 

3. برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي ,, فإنَ: |10] '1(×3-ہ) = 7271 + ”3/297 . 
4. عيّن قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون: [0]10 = "72+ ”3/09 . 


1. حل في المجموعة 2 ×7 المعادلة ذات المجهول ('ر,'»): 13- “9-14 علما أن (3,1) حل لها. 
2. نعتبر في 22 المعادلة ذات المجهول(ر,»): 130 :28 -×45. 

. بّن أنه إذا كان (ر,») حلا لهذه المعادلة فإن × مضاعف للعدد 2 و ر مضاعف للعدد 5 ثم حل هذه المعادلة. 
3 ۸ عدد طبيعي يكتب 206/3 في نظام تعداد أساسه 9 ويكتب 5886 في نظام تعداد أساسه 7. 

. عيّن العددين الطبيعيين ى و 6 ثم اكتب م في النظام العشري. 


